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CORRECTION DEVOIR SURVEILLE

EXERCICE 1 .

On consideére les fonctions f et h définies par : f(z) = =222 +4x — 1 et h(z) = L

x—1
1. a) Déterminons Dy, :
Ona: Dy={zx€eR/z—-1#0}={z R/ z#1} =]—00,1[U]1, +o0].
Dressons le T.V de h :

10
Ona: A= 1 1

sur chacun des intervalles |—oo, 1] et |1, 4+00].

= —1 < 0. Donc la fonction h est strictement décroissante

x | —o0 1 —+o¢

N

b) La courbe (Cy,) est l’hyperbole de centre S (1,1) et d’asymptotes les droites d’équations
respectives t =1 et y = 1.

Calculons h (g) ,h(2) et h(3):




c) Tracer (Cy) :

b -
2.a) Ona:a=-2<0et Ey i 1. Donc la fonction f est strictement croissante
a J—
sur |—oo, 1] et strictement décroissante sur [1,+oo[. D o

—00 1 +o¢
1
f / \

Ct) c’est une parabole de sommet S (1,1) et d’axe de symétrie la droite d’équation
f
(D):z=1.

b) Onaf(O)z—l,f(%)z% et f@):—%.

c) Déterminons graphiquement le nombre des solutions de f(x) =m , (m € R).

e Sim € |1, +o0[, alors l’équation (E) n’admet aucune solution.
e Sim € ]—o0, 1], alors l'équation (E) admet deux solutions distinctes.

e Sim =1, alors l’équation (F) admet une unique solution.

3. On considére la fonction numérique g définie par : g (z) = h(|z|) =

a) Déterminons D, :



Ona:Dy={xeR/ |z|-1#0}={zeR/ |z|#1}{zeR/ v#1etx# -1} =
R\ {-1,1}.
FEtudions la parité de g -
Pour tout v € Dy, —x € D,.
|| |z

— E—— = 1 = g(x). Donc la fonction g est

Soit x € Dy, on a g(—x)

paire.

I
-1 o-1

Donc la fonction g est strictement décroissante sur chacun des intervalles [0, 1]

et [1,+o0o[ et comme elle est paire donc g est strictement croissante sur chacun

des intervalles |—1,0] et |—oo, —1].

b) Soitx € [0,1[U]1, +o0], on a: g (z) =h(z). (Jz| =2, =>0).

T |—oc —1 0 1 4+

TN

c) Voir la question 1/c. Pointille en vert

EXERCICE 2 .

1. Soit W et U deux vecteurs non nuls tels que : ( ,

- = = =
Déterminons la mesure principale des angles orientés (v , u) et <u ,— U ) :

& Ona (7, 7) =— <7, 7) [27] comme <7, 7) = g [27] donc (7, 7) = —% [27] .
D’ou la mesure principale des angles orientés (7, 7) est _TW
& Ona
(7, _?) = (7 7) + 7 [2n]
= §+wpﬂ
8
= 77T [27]
8T 14 — 67 6T , 6T s
comme — = — = 21 — — et puisque 5 € |—m, x| donc - est la

. . , = =
mesure principale de l’angle orienté (u ,— v) )



2. & Ona

A = COS(ZE+47T)—|—COS(57T+ZL‘)—Sin(%—i—l‘)—COS(x—T(')
= cosx +cos(m+ 4w+ x) — cosx + cosx
cosx + cos (7 + x)

cosx —coszx =0

2 4 6
& On aA—cos? —i—(:os77r—|—(:os77T —|—<:os77r—|—cos77T —|—<:os77T
( A Tm—3m 3r 3
COS — = COS =cos|m— — ) = —cos—
7 7 7 7
Et CoS o7 CoS m—2m cos 27 CoS 27 d
7 7 7 7
T T — T ( 7r) T
COS — = COS =cos|(m— =) =—cos—=
L 7 7 7
A T L 2T n T 3T 2 T
= €O0S— + coS — + CcOS — — COS — — COS — — COS —
7 7 7 7 7 7
= 0
o 4T o O 59
3. Calculons A = cos % + cos? ) + cos? o + cos 1—7(; :
cos? Om = cos? T _ cos? (W + i > — sin? ~
10 10 N 2 10/ 10
On a donc
o, 9T o (O + 4T 9 7r+47r . o 4m
—_— — - — = sIn“® —
cos? 0 = CoS 10 CoS 510 S T
4 T 4
A = 2 T 2 2 T 2 2T
cos 10 + cos 10 + sin 10 + sin 0
= (cos2 7 + sin? 1) + cos? — Sl + sin? 4—7
N 10 10 10 10
= 1+1
= 2

EXERCICE 3 . 1
f est une fonction définie sur R* par: f(xr) =z + —
x

1. Etudions la parité de la fonction f :
Pour tout x € R*, —z € R*.

1 1
Soitz € R*, ona f(—x)=—x+ — =" (x + —) = —f(x). Donc la fonction f est

impasre.



On a

f (@)~ f(y) v (‘“5)

T —y T =y

T —y
zy(r—y)+y—=x
Ty
T —y
zy(z —y) — (x —y)
zy (x —y)
(z—y)(zy—1)
zy (r —y)

ry — 1
Ty

donc

fla)—fly) _wy—1
x—y xy

ot T,y € R* et x #y

3. La monotonie de la fonction f sur]0,1] et [1,+o0[:

& Soit x ety deux éléments de |0,1], tels que x # y.

Onal0<zx<letO<y<1alors0<uzy<1etcommex+#y doncO<zy<1
dot —1 <xy—1<0, et comme zy > 0. Donc

f(@) = f(y)
T -y

<0 oux,yel0,1] et x#y

Ceci signifie que f est strictement décroissante sur |0, 1].

& Soit x ety deux éléments de [1,+00], tels que x # y.

Onax>1ety>1alorszy > 1 et comme x #y doncxy >1 dovxy —1 >0,
et Comme zy > 0. Donc

fx)—f(y)
T —y

>0 ou zy€l[l,+oo] etx#y

Ceci signifie que f est strictement croissante sur [1,+o0].



4. Le tableau de variations de la fonction f

La fonction f est strictement croissante sur [1,+o0| et puisque elle est impaire alors f
est strictement croissante sur |—oo, —1|. D’autre part, f est strictement décroissante
sur]0,1] et puisque elle est impaire alors [ est strictement décroissante sur [—1,0[.

r|—o0 —1 0

NN\
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