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CORRECTION SERIE N1

EXERCICE 1 .

1. Soit z € C, on a

lz—1+4+4 = |z2+2—1
= -0 =9=]r=(=2+1)
< |z—zal=|2—28] /| Notons A(1—1i) et B(—2+1)
< AM =BM

donc l’ensemble des points M (z) est la droite médiatrice du segment [AB]
2. Soit z € C, on a

liz +1—1q |z + 3|

1
i(z—l—;—l)'—\z—l—?)\

1
z+;—1k4z+$

d

|z —i—1]=|z+3|

|z = (1+0)| =z = (=3)|

|z — 21| =|z2—2zp| | NotonsI(1+1i) et F(-3)
IM =FM

1rere 1 1o

donc l'ensemble des points M (z) est la droite médiatrice du segment [IF].

3. Soit z € C, on a

Z+2— i 2
|z +2+i| =2
|z +241i| =2

|z —(-2—1)]=2
|z — 25/ =2 / Notons J(—2—1)
JM =2

M appartient au cercle de centre J et de rayon 2

rreeeyy

donc l'ensemble des points M (z) est le cercle de centre J et de rayon 2.
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EXERCICE 2 .

1. Déterminons l'ensemble (FEy) tels que Z € R :
Soit z € C \ {2i},0n a

ZeR 7 =17

z+1 z+1

2 -2 2-—2i

z41 zZ—1

2—2i Z+2i

(z+1) (Z+2i) = (2 —i) (2 — 2i)
24 2iz4iz—2=7%2—2iz—iz—2
2iz+iz+2iz+1iz=0
2i(z+2)+i(2+2)=0
3i(z+%)=0

z+7z2=0

Re(z) =0

preeerey 1l

donc l'ensemble (E1) est l'aze des ordonnées, sauf le point (0,2) .

2. Déterminons l'ensemble (E3) tels que Z € iR :
Soit z € C \ {2i},0on a

7 aR J =—7
zZ4+1 B zZ41
z2— 2 22—
zZ41 B zZ—1
2—2  Z4+2
z+1 —Z+1

2 =2  Z4+2

(z41)(Z+2i) =(—z+1i) (2 — 2i)
2Z+22410Z2—2=—-Z2+2iz+iz+2
2224+ 21z — 21z +iz—iz—4=0

222 —4+4+2i(z—%)—i(z2—%)=0
22Z2—4+4+i(z—%)=0

[ A A A A A

—

z,y) # (0,2) alors

2 (a® +9*) —4+i2iy =0

2(2*+y%) —4—-2y=0 et (z,y) # (0,2)
P4y —2—-y=0 et (z,y) #(0,2)

on pose z =1z + 1y /

ZeaR

(R

1 3
donc (Es) est le cercle (C') de centre A <O, 5) , de rayon 3 privé du point B (0,2) .
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EXERCICE 3 .

1. Ecrivons z1 et zo sous forme trigonométrique :

Ona: |z =v2 et |z|=2 donc

. . V2 V2 s LT
. 1+Z=ﬁ<%+%):f<?“7>:ﬁ(cos(z)ﬂsm(z))

3 1 — —
Zyg = \/_—i:2<\/7_—i§) 2(cos<6ﬁ)+isin(%>>
2. Ecrivons z X zy sous forme trigonométrique :

Ona: |z X 2| =|2| X |2 =2V2 et

arg (21 X 22) = arg(z1) + arg(22) [27]

T s
donc 21 X 29 = 2¢/2 (cos (ﬁ) + ¢ sin (12))

3. Déduisons cos <i> et sin ( il )
12 12

Déterminons une forme algébrique du nombres complexe : z1 X zo

Ona: z1xz=149)(V3—-i)=v3—i+iV3+1=1+V3+i(V3—1) donc

(cos<7r) 1+\/_ V2+/6
12 2/2 4

Sin<1>:\/§—1:\/——\/§
12 /2 4

EXERCICE 4 . A
(1+414)

7 7(r\/§+i>3 s s
Ona:1+i:\/§<cos(z>—l—isin(Z)) et \/§+i:2<cos<g>+isin<g)) alors

(1+i)' = (\/5)4 <Cos (%) +isin (%)) — 4 ,(\/§+z'>3 — 93 (cos (%T) +isin <3§)> Y

donc

Déterminons la forme algébrique de

1+d)" -4 1



EXERCICE 5 .
Considérons les points A, B, C' et D d’affives repectives : z1 = /3 —1i , 2 = —21,
3 = \/§+32 et 24 = 23.

1. Calculons : 275
Z1 — %4
21— 23 (\/§ - Z) - (‘/g + 3i) —1—31 —4q 41

On a: = = = — - = —
ATH L (VB-i) - (VBsi) (V- - (V=) SiEa
2.

Déduisons que les points A, C' et D sont alignés.

21— % 21— 2
Ona: 21— = 2, alors L5 ¢ R* donc les points A, C et D sont alignés.
Z1 — 24 Z1 — %4
_ Z3 — 2 1+11v3
2. Vérifions que : 3 A= i3
Z3+ 21 2

Ona:
23— 2 (\/§+3i)_(‘/§_i)

ata (V430 + (V3-)
4
2v3+ 2
2
V3+i
2i (V3 —1i)
(V3+4) (vV3-1)
2i (V3 —1i)
4
2v/3i + 2
4
1+iv3
2

. . = =
Déterminons la mesure de [’angle orienté ( B, C’A) :



On a

(@’,cﬁ

N——
Il

arg 5 [27]
1
arg | 5 + @\/75 [27]
T 1 T T
glenl /iy =cos(3) +sin(3)

e —— T = = T
donc (C’B, C'A) =3 [27r] d’ow une mesure de l’angle orienté (C’B, C’A) est 3

3. Montrons que le triangle ABC' est équilatéral

— — T
Ona(C’B,C’ )Eg

et

CB

CA

[27], donc il suffit de montrer que le triangle ABC' est isocéle

|Z2 —2’3\

—z - (V3 +3i))|
- (Va—i) - (V3 +3i)|
—2\/5—22"

\/(—2\/5)2 +(~2)?

V1214
V16

= 4

|21 — 23]

)(\/5—1) ~ (V3+3i)
|4

= 4




donc CA = CB, ceci signifie que le triangle ABC' est isocéle en C' et comme (C—B>, T) =
™
3
EXERCICE 6 .

(27| d’ou le triangle ABC' est équilatéral.

1. Résolvons dans C ’équation 2> — 2z +4 = 0.

Ona: A=0—4dac=(-2°—4x1x4=-12 <0, donc léquation admet deuz
solutions complexes conjuguées :

—b+iv—A 2+ 1iy/12
— T = +22 =144iV3 et mp=7r=1-14/3

= 2a
donc
5= {1+z‘\/§, 1—N§}
1
cos ) = 3
2. Ona: ]z1]:\/12+(\/§)2:2 et doncarg(zl)zg[%r].
sinf = ﬁ
2
cost) = L
2 2 o
Ona: |z =1/124(—V3)" =2 et donc arg (z1) = — [27].
. V3 J
sinf) = ——
2
2
8. Ona: |22 =|n>=4 etarg(2?) =2arg (z)[27] donc arg (22) = ?ﬂ [27]
—2
Ona: |22 =|=ml>=4 etarg(22) = 2arg (z;) [2n] donc arg (22) = TW [27]

4. Montrons que le triangle AA’B’ est rectangle.
On a:

Zp — %A (_2 - 2“/5) - (1 + Z\/g)
24— 24 (—2+2iv3) — (1+iV3)
—3—3iV3

—3+iV3

(=3 —3iv3) (-3 —iV3)
(—3+iv3) (-3 —iv3)
9+3iv3+9V3 -9

9+ 3

12iv/3
12
— i3




donc

(AT3F) = g (222 e
= arg (Z\/ﬁ) 2n]
= g[27r]

" o s .. .
d’ou (AA’ ,AB’ ) =3 [27], ceci signifie que le triangle AA'B’ est rectangle.

. Déterminons ’ensemble des points M (z) vérifiant !z -1+ Z\/g‘ =2V/3:
Soit z € C, on a

‘z—l—l—z‘\/g‘ - 23
— ‘z—(1—z‘\/§)’:2¢§

— |z—2z5=2V3
«— BM =23

L’ensemble des points d’affixe z vérifiant |z -1+ 2\/5‘ = 2V/3 est donc le cercle de
centre B et de rayon 2v/3.

FIN
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