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Correction du devoir Surveillé N2

Exercice 1 .
Pour tout x € R, on pose f (x) = 2cos®>x + /3sin 2z

1. Montrons que : (Vx € R), 2sin (a: + %) — cosx + v/3sinz.

Soit x € R, on a

3 1
2 sin <x+ %) =2 <sinx.cos%+cosxsin%> =2 <§sinx+ §COS$> :cosw+\/§sinw

2. Montrons que : (Vz € R), f(z) =2cosz (cosz + /3sinz).
Soit x € R, on a

f(z) =2cos?x +V3sin2z = 2cos? x + 2v/3sinx cos x = 2 cos & <cos:c+ \/gsinx)

3. On déduit que : (Vz € R), f(z) =4coszsin (a: + %) :

Soit x € R.
Ona f(x) =2cosz (COSZL‘ + \/gsinx) et comme cos x++/3sinx = 2sin (x + %) donc

f(z) = 4coszsin (:1:—1—%) :

4. Résolvons dans [—m, 1| ’équation f (z) = 0.

Soit v € [—m, 7.

f(x) 0

4 cos x sin <x+ %) =0

4cosx =0 ou sin <x+ %)

cosx =0 ou Siﬂ(:ﬂ—l—%) =0

0

x:%+k7r O’U,ZL'—I—%:]{?T /] kel

x:g—I—lm 0u:17=—%+k7r /] keZ

[ A

Comme x € [—m,m| alors



& —ng—i—lmgw = —1§%+k§1 “— %Sgkgé. Puisque k € 7Z alors
k’e{—l,O}.Doncx:_Twoua::g.

&—WS—%—F/{WSW — —1§—%—|—k§1 — ?Skgg.PuisquekEZ
alorskE{O,l}.Donca::—% oux:%.

donc l'ensemble des solutions de l’équation f () = 0 dans [—m, 7] est :

—T —7 7w 5T
5—{777577}

Exercice 2 .

1. & Résolvons dans |—m, w[ léquation (E) : 2cosx — 1 = 0.
Soit x € |—m, 7[.

v =g+ 2k

1

2cosr—1=0 <= COST = <= CcOosT = COos (g) — ou kel
x:%ﬂ—l—Zlm

Comme z € [—m, 7| alors

1 -2 1
& —7T<g+2k7r<7r — —1<§—|—2k:<1 — ?<k‘<§. Puisque k € Z

)

alors k =0. Donc x = — .

3
T 1 —1 2 )
& —7r<—§+2k:7r<7r <— —1§—§+2k‘§1 <— ?SZk‘Sg. Puisque
k € Z alors k = 0. Donc:c:—g.

donc ’ensemble des solutions de l’équation (E) est :

s-{-33)

& Résolvons dans |—n, 7| l'équation (E') : 2sinz — /3 = 0.



Soit x € |—m, 7[.

QSiHZL‘—\/g = 0
. V3
< SIHZE:T
. . ™
<~ smx:sm(§>
( I—%+2/€ﬂ'
= ou kel
T
=7 ——=+2k
\x s 3+ ™
( $:§+2k’ﬂ'
= ou kel
21
r=—+2k7
\ 3

Comme z € [—m, 7| alors

—2 1
Jo—w<g+2k7r<7r — —</<:<§. Puisque k € Z alors k = 0. Donc

3
77
r==.
3
2 2 -1 5
Jo—7r<§+2k7r<7r — —1<—§+2k<1 — F<k<g.Puz’sque

k € Z alors k = 0. Doncx—%.

donc ’ensemble des solutions de [’équation (E') est :

T 2T
=35

2. Pour tout x € R, on pose f (x) = 2sin2x — 4sin <a: + g) + /3.

a)
B Calculons f ( ) :
B Calculons f (%) .

f(%) - 2sing—4sm<ﬁ+g> +3

ol 3

4
. T ™ T, T
= 2—4<smz.cos§+cosz.81n§>—{—\/g
V21 V2 V3
= 24| —=4+ —.—
(2 5T 5 g +3
= 2-v2-V6+3



b) Montrons que : (Vz € R), f(z) = (2cosz — 1) (2sinz — v/3) .
Soit x € R, on a
f(z) = 28in2x—4sin<m+g)+\/§
= 4sin:1:cosa:—4<sinx.cosg+cosx.sing>+\/§

1 3
= 4sinx.cosx —4 (sinxa + COS:E.%) + \/g

— 4sing.cosz — 2sinz — 2vV3cosz + V3

comme (2COSZL‘— 1) (2SiIl:L‘— \/3) =4sinz. cosx—Zsinx—Q\/gcosx—k\/g donc
(Ve € R), f(z) = (2cosz —1) (28111:6— \/5) :

3. Résolvons dans [—m, | l'inéquation (I): f (xz) > 0.
Ona,f(z)=(2cosz —1) (2sinz — V/3) donc le signe de f (z) sur [—m, 7] dépend du
signe de 2cosx — 1 et 2sinx — /3.

Et on a

$ 2cosr—1=0 <— x:goumz%ﬂ
2

O 2sinz —V3=0 < l‘:goua’;:?ﬂ-

donc d’aprés le cercle trigonométrique on déduit le tableau de signe suivant

x —T _—37( % %‘T ™
2sinz—vV3 - — + (H -
2cosr—1 - + — -
flx) + (I) N ﬂ +

donc ensemble des solutions de l'inéquation (I) est

s[5



FIN
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